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Problema 1.
a) Ardtati ca \/n+ n’ — \/nT \/7 pentru orice nnumar natural nenul.
b) Demonstrati ca : 5 +\/_ \/4+ NG \/6 +1\/_ \/2n - m >n-1
Solutie:
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A=nB=n*-1=C’=1C=1
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Problema 2.

a) Fie asib - doua numere naturale nenule. Aratati ca Ja++/b este rational daca si numai daca

asi b sunt patrate perfecte.

b) Fie a,bsi cnumere naturale nenule. Aritati ca, dac numerele va>+b+c+1,vb?+c+a+1 si

\Jc® +a+Db+1 sunt rationale atunci a=b=c.



Solutie:

a)

=

a,beN"— pitrate perfecte = 3k,l e N'al a=k% b=12=Ja+/b=k+1eQ
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abeN Ja+vb=xeQ =b=x-+a
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:>b:X2+a—2xx/5:>\/_:xz—abe@:a—pétratperfect. ................................................... 1p
X

b)Presupunem ca expresiile de sub radical sunt patrate perfecte. Evident, a*> +b+c>a’. Daca

a’ +b+c+1este patrat perfect , valoarea acestui patrat este cel putin (a +1)2 .
Deci,

a2+b+c+12(a+1)2 =b+c>2a, b2+a+c+12(b+1)2:>a+c22b,

P PPPPPPP PP 1p
c’+b+a+l>(c+1) =b+ax2c
—a+b+2c>2(a+b)=a+b<2c,a+b>2c=a+b=2c 1p
Analog b+c=2a, a+c=2b
A== 1p

Problema 3. Fie ABCDun trapez isoscel (AB||CD) cu diagonalele perpendiculare. Notdm
ACNBD ={0}, iar punctele Esi F mijloacele laturilor neparalele. Stiind ca EF = 742 cm | dar
perimetrul trapezului este de 2~(10+ 7\/5) cm, aflati:

a) Perimetrul triunghiului OEF .

b) Iniltimea trapezului si laturile neparalele.

Aria trapezului.

Solutie:
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g o= opBC o 1p ) A
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er=AB+CD 1p
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Puogr =(10+732)em oo 1p

b) EF =72 cm—20E+OF =10 cm=> AD = BC =10 cm

.......................... 1p



Construim OM LCD,ON L AB,M € AB,N €CD

MN =OM +ON=%+%:7ﬁcm ................................................................ 1p
(AB+CD)-MN )
C) Apep = i =08 M 2p
Problema 4.

Fie AABC cu xB=90"si £C=30".
Notam cu M intersectia dintre bisectoarea 5
AD, D € BC si inaltimea BE,E € AC.
Stiind ca P este mijlocul lui CM , aratati
cd 4-DP =AC.

Solutie: K

Fie DQ L AC. Cum AADC -isoscel = Q —mijloc AC = PQ —linie mijlocie in AMCA

= PQ|| AM, PQ =#. Fie BQNAD ={T} =T —mijlocul segmentului BQ. .......ccccoccecccrrcc 1p
. 1 1
AMBD —echilateral = TD:E MD = > AM =PQ. 2p
Cum TD|| PQ, xDTQ=90" = TQPD -dreptunghi. ...........ccooiiriiiiiiiiiiiiiiieen, 2p
:DP:TQZEAQ:LEAC:EAC. 4-DP=AC ..o, 2p
2 2 2 4



